Generujici funkce a posloup- Seminaf matematické analyzy
nost pana Fibonacciho
Uloha 1: Uréete, zda jsou nasledujici posloupnosti aritmetické nebo geometrické.

1. (2,4,6,8,10,...)

2. (3,9,27,81,...)

3. (5,10, 20,40, 80, ...)
4. (10,7,4,1,-2,...)

Posloupnost Generujici funkce
{a, +b,377, a(z) + b(z)
{a‘n - bn}zo:o a(m) - b(x)
{can}zozo ca(x)
{c"an}zozo a(cx)

0,...,0,aq,aq,
zFa(x) o, 4y

k

{(n+Da,} a ()

Tabulka 1: Zptsoby prace s generujicimi funkcemi
Uloha 2: Pro nasledujici posloupnosti urcete jejich generujici funkce.

1. (0,0,1,1,1,...)

2. (1,3,9,27,81,...)

3. (1,3,10,28,82,...)

4. *(1,0,2,0,4,0,8,0,16,...)

5.%(1,1,2,2,4,4,8,8,16, ...)

Uloha 3: Posloupnost (ay, ay, a,, ...) ma generujici funkei f(z).
1. Jakou generujici funkci ma posloupnost (0, 0, ag, a4, s, ...)?
2. Jaka posloupnost mé generujici funkei z f(x)?

3. Jaka posloupnost ma generujici funkei f(—x)?

4. * Jaké posloupnost ma generujici funkei f'(x)?



Kucharka 1 (Rekurence > Vzorec pro n-ty ¢len):

1. Jako f(z) oznacte generujici funkci hledané posloupnosti {an},o;o'

2. Podobné napiste posloupnosti, které maji generujici funkce = f(z) a 2% f(x).

3. Pri¢téte k f(z) vhodné® nasobky x f(z) a 2% f(x) tak, aby se vam hodné véci vynu-
lovalo.

4. Vyjadrete f(z) jako zlomek, ktery ma v Citateli a jmenovateli polynomy v z.

5. Pokud je to potieba?, rozlozte tento zlomek na parcidlni zlomky.

6. Ke kazdému zlomku zvlast najdéte odpovidajici posloupnost.

Uloha 4: Pro nasledujici rekurence najdéte vzorec pro n-ty ¢len posloupnosti.

1. ag=2,ay=5aa,,,=>5a,;—6a
2.a9=2,a;=1aa,,,=a,,,+2a,

n

*Vhodné v tomto pfipadé znamena rozumné vykoukané z rekurentniho vztahu.
*Coz vétsinou bude.
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